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ommuns �a deux nombresD�e�nitionNombre premiers entre eux3 M�ethode de re
her
he du PGCDM�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lide4 Appli
ationsSimpli�
ation de fra
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La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiersLa division eu
lidienne d'un entier a par un entier b donne deuxr�esultats :� un quotient q ;� un reste r .a br q Alors, a = b � q + r .Si le reste de la division est nul,
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiersLa division eu
lidienne d'un entier a par un entier b donne deuxr�esultats :� un quotient q ;� un reste r .a br q Alors, a = b � q + r .Si le reste de la division est nul,� b est un diviseur de a.
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiersLa division eu
lidienne d'un entier a par un entier b donne deuxr�esultats :� un quotient q ;� un reste r .a br q Alors, a = b � q + r .Si le reste de la division est nul,� b est un diviseur de a.� a est un multiple de b.
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
7 2 5 2 1 .

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
7 2 5 2 13 .

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
7 2 5 2 16 3 3 .

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
7 2 5 2 16 3 39 .

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
7 2 5 2 16 3 39 5 .

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
7 2 5 2 16 3 3 49 5 .

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
7 2 5 2 16 3 3 49 58 4 .

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
7 2 5 2 16 3 3 49 58 41 1 .

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
7 2 5 2 16 3 3 49 58 41 1 Alors, 725 = .

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
7 2 5 2 16 3 3 49 58 41 1 Alors, 725 = 21� 34 + 11.

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
7 2 5 2 16 3 3 49 58 41 1 Alors, 725 = 21� 34 + 11.Le reste �etant non nul,

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
7 2 5 2 16 3 3 49 58 41 1 Alors, 725 = 21� 34 + 11.Le reste �etant non nul, 21 n'estpas un diviseur de 725.

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
1 5 4 8 3 6 .

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
1 5 4 8 3 64 .

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
1 5 4 8 3 61 4 4 4 .

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
1 5 4 8 3 61 4 4 41 0 .

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
1 5 4 8 3 61 4 4 41 0 8 .

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
1 5 4 8 3 61 4 4 4 31 0 8 .

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
1 5 4 8 3 61 4 4 4 31 0 81 0 8 .

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
1 5 4 8 3 61 4 4 4 31 0 81 0 80 .

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
1 5 4 8 3 61 4 4 4 31 0 81 0 80 Alors, 1548 = .

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
1 5 4 8 3 61 4 4 4 31 0 81 0 80 Alors, 1548 = 36� 43.

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
1 5 4 8 3 61 4 4 4 31 0 81 0 80 Alors, 1548 = 36� 43.Le reste �etant nul,

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
1 5 4 8 3 61 4 4 4 31 0 81 0 80 Alors, 1548 = 36� 43.Le reste �etant nul,36 est un diviseur de 1548.

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiersSommaire1 La division eu
lidienneD�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers2 Diviseurs 
ommuns �a deux nombresD�e�nitionNombre premiers entre eux3 M�ethode de re
her
he du PGCDM�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lide4 Appli
ationsSimpli�
ation de fra
tionsNombres premiers entre euxD. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiersUn nombre entier est divisible par 2 s'il est pair, 
'est-�a-dire s'il setermine par 0, 2, 4, 6 ou 8.

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiersUn nombre entier est divisible par 2 s'il est pair, 
'est-�a-dire s'il setermine par 0, 2, 4, 6 ou 8.Un nombre entier est divisible par 3 si la somme de ses 
hi�res estdivisible par 3.Par exemple, 681 est divisible par 3 
ar 6 + 8 + 1 = 15 (qui estdivisible par 3).
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiersUn nombre entier est divisible par 2 s'il est pair, 
'est-�a-dire s'il setermine par 0, 2, 4, 6 ou 8.Un nombre entier est divisible par 3 si la somme de ses 
hi�res estdivisible par 3.Par exemple, 681 est divisible par 3 
ar 6 + 8 + 1 = 15 (qui estdivisible par 3).Un nombre entier est divisible par 5 s'il se termine par 0 ou 5.
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiersUn nombre entier est divisible par 2 s'il est pair, 
'est-�a-dire s'il setermine par 0, 2, 4, 6 ou 8.Un nombre entier est divisible par 3 si la somme de ses 
hi�res estdivisible par 3.Par exemple, 681 est divisible par 3 
ar 6 + 8 + 1 = 15 (qui estdivisible par 3).Un nombre entier est divisible par 5 s'il se termine par 0 ou 5.Un nombre entier est divisible par 9 si la somme de ses 
hi�res estdivisible par 9.Par exemple, 30 546 est divisible par 9 
ar 3 + 0 + 5 + 4 + 6 = 18(qui est divisible par 9).
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiersUn nombre entier est divisible par 2 s'il est pair, 
'est-�a-dire s'il setermine par 0, 2, 4, 6 ou 8.Un nombre entier est divisible par 3 si la somme de ses 
hi�res estdivisible par 3.Par exemple, 681 est divisible par 3 
ar 6 + 8 + 1 = 15 (qui estdivisible par 3).Un nombre entier est divisible par 5 s'il se termine par 0 ou 5.Un nombre entier est divisible par 9 si la somme de ses 
hi�res estdivisible par 9.Par exemple, 30 546 est divisible par 9 
ar 3 + 0 + 5 + 4 + 6 = 18(qui est divisible par 9).Un nombre entier est divisible par 10 s'il se termine par 0.D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiersSommaire1 La division eu
lidienneD�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers2 Diviseurs 
ommuns �a deux nombresD�e�nitionNombre premiers entre eux3 M�ethode de re
her
he du PGCDM�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lide4 Appli
ationsSimpli�
ation de fra
tionsNombres premiers entre euxD. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiersPour 
her
her la liste des diviseurs d'un nombre entier, on utiliseun tableau �a deux 
olonnes :� la premi�ere 
olonne 
ommen
e par le nombre lui-même (leplus grand diviseur) ;� la deuxi�eme 
olonne 
ommen
e par le nombre 1 (le plus petitdiviseur).En e�et tout nombre est au moins divisible par 1 et par lui-même.Ensuite, on essaie de 
ompl�eter la deuxi�eme 
olonne en 
her
hantles diviseurs dans l'ordre 
roissant. On 
ompl�ete alors la ligne demani�ere �a 
e que le produit des deux diviseurs de la ligne soit �egalau nombre �etudi�e.La re
her
he se termine quand le diviseur trouv�e a d�ej�a �et�e �e
ritdans la 
olonne de gau
he.D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
Cher
hons la liste des diviseurs de 24 :

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
Cher
hons la liste des diviseurs de 24 :24 1

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
Cher
hons la liste des diviseurs de 24 :24 12

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
Cher
hons la liste des diviseurs de 24 :24 112 2

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
Cher
hons la liste des diviseurs de 24 :24 112 23

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
Cher
hons la liste des diviseurs de 24 :24 112 28 3

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
Cher
hons la liste des diviseurs de 24 :24 112 28 34

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
Cher
hons la liste des diviseurs de 24 :24 112 28 36 4

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
Cher
hons la liste des diviseurs de 24 :24 112 28 36 4 Les diviseurs de 24 sont :

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
Cher
hons la liste des diviseurs de 24 :24 112 28 36 4 Les diviseurs de 24 sont :1, 2, 3, 4, 6, 8, 12 et 24.

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
Cher
hons la liste des diviseurs de 64 :

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
Cher
hons la liste des diviseurs de 64 :64 1

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
Cher
hons la liste des diviseurs de 64 :64 12

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
Cher
hons la liste des diviseurs de 64 :64 132 2

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
Cher
hons la liste des diviseurs de 64 :64 132 24

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
Cher
hons la liste des diviseurs de 64 :64 132 216 4

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
Cher
hons la liste des diviseurs de 64 :64 132 216 48

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
Cher
hons la liste des diviseurs de 64 :64 132 216 48 8

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
Cher
hons la liste des diviseurs de 64 :64 132 216 48 8 Les diviseurs de 64 sont :

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
Cher
hons la liste des diviseurs de 64 :64 132 216 48 8 Les diviseurs de 64 sont :1, 2, 4, 8, 16, 32 et 64.

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiersSommaire1 La division eu
lidienneD�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers2 Diviseurs 
ommuns �a deux nombresD�e�nitionNombre premiers entre eux3 M�ethode de re
her
he du PGCDM�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lide4 Appli
ationsSimpli�
ation de fra
tionsNombres premiers entre euxD. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
Un nombre est premier s'il n'est divisible que par 1 et par lui-même.Ainsi, 11 est premier mais pas 10 
ar 10 = 2� 5.

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers
Voi
i, la liste des nombres entiers inf�erieurs �a 50 :1 2 3 5 711 13 17 1923 2931 3741 43 47

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionNombre premiers entre euxSommaire1 La division eu
lidienneD�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers2 Diviseurs 
ommuns �a deux nombresD�e�nitionNombre premiers entre eux3 M�ethode de re
her
he du PGCDM�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lide4 Appli
ationsSimpli�
ation de fra
tionsNombres premiers entre euxD. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionNombre premiers entre eux
Un nombre entier est un diviseur 
ommun �a deux nombres entiersa et b s'il divise �a la fois a et b.Ainsi, 1 est diviseur 
ommun �a tout 
ouple de nombres.

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionNombre premiers entre eux
Un nombre entier est un diviseur 
ommun �a deux nombres entiersa et b s'il divise �a la fois a et b.Ainsi, 1 est diviseur 
ommun �a tout 
ouple de nombres.Parmi la liste des diviseurs 
ommun �a a et b, on s'int�eressera enparti
ulier au plus grand d'entre eux : le Plus Grand CommunDiviseur not�e PGCD(a; b).

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionNombre premiers entre eux
Cher
hons la liste des diviseurs 
ommuns �a 36 et 48 :

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionNombre premiers entre eux
Cher
hons la liste des diviseurs 
ommuns �a 36 et 48 :36 118 212 39 46 6

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionNombre premiers entre eux
Cher
hons la liste des diviseurs 
ommuns �a 36 et 48 :36 118 212 39 46 6 48 124 216 312 48 6

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionNombre premiers entre eux
Cher
hons la liste des diviseurs 
ommuns �a 36 et 48 :36 118 212 39 46 6 48 124 216 312 48 6

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionNombre premiers entre eux
Cher
hons la liste des diviseurs 
ommuns �a 36 et 48 :36 118 212 39 46 6 48 124 216 312 48 6 Les diviseurs 
ommuns �a 36 et48 sont :

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionNombre premiers entre eux
Cher
hons la liste des diviseurs 
ommuns �a 36 et 48 :36 118 212 39 46 6 48 124 216 312 48 6 Les diviseurs 
ommuns �a 36 et48 sont :1, 2, 3, 4, 6 et 12.

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionNombre premiers entre euxSommaire1 La division eu
lidienneD�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers2 Diviseurs 
ommuns �a deux nombresD�e�nitionNombre premiers entre eux3 M�ethode de re
her
he du PGCDM�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lide4 Appli
ationsSimpli�
ation de fra
tionsNombres premiers entre euxD. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionNombre premiers entre eux
Deux nombres entiers a et b sont premiers entre eux si leur seuldiviseur 
ommun est 1, 
'est-�a-dire :

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionNombre premiers entre eux
Deux nombres entiers a et b sont premiers entre eux si leur seuldiviseur 
ommun est 1, 
'est-�a-dire :PGCD(a; b) = 1:

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionNombre premiers entre eux
Montrons que 45 et 28 sont premiers entre eux :

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionNombre premiers entre eux
Montrons que 45 et 28 sont premiers entre eux :45 115 39 5

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionNombre premiers entre eux
Montrons que 45 et 28 sont premiers entre eux :45 115 39 5 28 114 27 4

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionNombre premiers entre eux
Montrons que 45 et 28 sont premiers entre eux :45 115 39 5 28 114 27 4

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations D�e�nitionNombre premiers entre eux
Montrons que 45 et 28 sont premiers entre eux :45 115 39 5 28 114 27 4 Le seul diviseur 
ommun �a 45et 28 est 1 :45 et 28 sont premiers entreeux.

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideSommaire1 La division eu
lidienneD�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers2 Diviseurs 
ommuns �a deux nombresD�e�nitionNombre premiers entre eux3 M�ethode de re
her
he du PGCDM�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lide4 Appli
ationsSimpli�
ation de fra
tionsNombres premiers entre euxD. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lidePrin
ipeSi un nombre entier divise deux nombres, il divise �egalement leurdi��eren
e.Dans 
ette m�ethode, on utilise un tableau �a trois 
olonnes
ontenant par ligne, de gau
he �a droite :� le plus grand nombre ;� le plus petit nombre ;� leur di��eren
e.Pour passer �a la ligne suivante, on 
ommen
e par pla
er dansl'ordre les deux derniers nombres de la ligne pr�e
�edente.Le dernier nombre non nul du tableau est le PGCD.D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par la m�ethode des soustra
tions su

essives le PGCDde 3 225 et 731.

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par la m�ethode des soustra
tions su

essives le PGCDde 3 225 et 731.a b a� b3 225 731

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par la m�ethode des soustra
tions su

essives le PGCDde 3 225 et 731.a b a� b3 225 731 2 494

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par la m�ethode des soustra
tions su

essives le PGCDde 3 225 et 731.a b a� b3 225 731 2 4942 494 731

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par la m�ethode des soustra
tions su

essives le PGCDde 3 225 et 731.a b a� b3 225 731 2 4942 494 731 1 763

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par la m�ethode des soustra
tions su

essives le PGCDde 3 225 et 731.a b a� b3 225 731 2 4942 494 731 1 7631 763 731
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par la m�ethode des soustra
tions su

essives le PGCDde 3 225 et 731.a b a� b3 225 731 2 4942 494 731 1 7631 763 731 1 032
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par la m�ethode des soustra
tions su

essives le PGCDde 3 225 et 731.a b a� b3 225 731 2 4942 494 731 1 7631 763 731 1 0321 032 731
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par la m�ethode des soustra
tions su

essives le PGCDde 3 225 et 731.a b a� b3 225 731 2 4942 494 731 1 7631 763 731 1 0321 032 731 301
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par la m�ethode des soustra
tions su

essives le PGCDde 3 225 et 731.a b a� b3 225 731 2 4942 494 731 1 7631 763 731 1 0321 032 731 301731 301
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par la m�ethode des soustra
tions su

essives le PGCDde 3 225 et 731.a b a� b3 225 731 2 4942 494 731 1 7631 763 731 1 0321 032 731 301731 301 430
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par la m�ethode des soustra
tions su

essives le PGCDde 3 225 et 731.a b a� b3 225 731 2 4942 494 731 1 7631 763 731 1 0321 032 731 301731 301 430430 301
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par la m�ethode des soustra
tions su

essives le PGCDde 3 225 et 731.a b a� b3 225 731 2 4942 494 731 1 7631 763 731 1 0321 032 731 301731 301 430430 301 129
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par la m�ethode des soustra
tions su

essives le PGCDde 3 225 et 731.a b a� b3 225 731 2 4942 494 731 1 7631 763 731 1 0321 032 731 301731 301 430430 301 129301 129
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par la m�ethode des soustra
tions su

essives le PGCDde 3 225 et 731.a b a� b3 225 731 2 4942 494 731 1 7631 763 731 1 0321 032 731 301731 301 430430 301 129301 129 172
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par la m�ethode des soustra
tions su

essives le PGCDde 3 225 et 731.a b a� b3 225 731 2 4942 494 731 1 7631 763 731 1 0321 032 731 301731 301 430430 301 129301 129 172172 129
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par la m�ethode des soustra
tions su

essives le PGCDde 3 225 et 731.a b a� b3 225 731 2 4942 494 731 1 7631 763 731 1 0321 032 731 301731 301 430430 301 129301 129 172172 129 43
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par la m�ethode des soustra
tions su

essives le PGCDde 3 225 et 731.a b a� b3 225 731 2 4942 494 731 1 7631 763 731 1 0321 032 731 301731 301 430430 301 129301 129 172172 129 43129 43
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par la m�ethode des soustra
tions su

essives le PGCDde 3 225 et 731.a b a� b3 225 731 2 4942 494 731 1 7631 763 731 1 0321 032 731 301731 301 430430 301 129301 129 172172 129 43129 43 86
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par la m�ethode des soustra
tions su

essives le PGCDde 3 225 et 731.a b a� b3 225 731 2 4942 494 731 1 7631 763 731 1 0321 032 731 301731 301 430430 301 129301 129 172172 129 43129 43 8686 43 D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par la m�ethode des soustra
tions su

essives le PGCDde 3 225 et 731.a b a� b3 225 731 2 4942 494 731 1 7631 763 731 1 0321 032 731 301731 301 430430 301 129301 129 172172 129 43129 43 8686 43 43 D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par la m�ethode des soustra
tions su

essives le PGCDde 3 225 et 731.a b a� b3 225 731 2 4942 494 731 1 7631 763 731 1 0321 032 731 301731 301 430430 301 129301 129 172172 129 43129 43 8686 43 4343 43 D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par la m�ethode des soustra
tions su

essives le PGCDde 3 225 et 731.a b a� b3 225 731 2 4942 494 731 1 7631 763 731 1 0321 032 731 301731 301 430430 301 129301 129 172172 129 43129 43 8686 43 4343 43 0 D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par la m�ethode des soustra
tions su

essives le PGCDde 3 225 et 731.a b a� b3 225 731 2 4942 494 731 1 7631 763 731 1 0321 032 731 301731 301 430430 301 129301 129 172172 129 43129 43 8686 43 4343 43 0
D'o�u, PGCD(3 225 ; 731) =

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par la m�ethode des soustra
tions su

essives le PGCDde 3 225 et 731.a b a� b3 225 731 2 4942 494 731 1 7631 763 731 1 0321 032 731 301731 301 430430 301 129301 129 172172 129 43129 43 8686 43 4343 43 0
D'o�u, PGCD(3 225 ; 731) =43.

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par la m�ethode des soustra
tions su

essives le PGCDde 3 225 et 731.a b a� b3 225 731 2 4942 494 731 1 7631 763 731 1 0321 032 731 301731 301 430430 301 129301 129 172172 129 43129 43 8686 43 4343 43 0
D'o�u, PGCD(3 225 ; 731) =43.V�eri�ons :

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par la m�ethode des soustra
tions su

essives le PGCDde 3 225 et 731.a b a� b3 225 731 2 4942 494 731 1 7631 763 731 1 0321 032 731 301731 301 430430 301 129301 129 172172 129 43129 43 8686 43 4343 43 0
D'o�u, PGCD(3 225 ; 731) =43.V�eri�ons :3 225 = 43�

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par la m�ethode des soustra
tions su

essives le PGCDde 3 225 et 731.a b a� b3 225 731 2 4942 494 731 1 7631 763 731 1 0321 032 731 301731 301 430430 301 129301 129 172172 129 43129 43 8686 43 4343 43 0
D'o�u, PGCD(3 225 ; 731) =43.V�eri�ons :3 225 = 43� 75

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par la m�ethode des soustra
tions su

essives le PGCDde 3 225 et 731.a b a� b3 225 731 2 4942 494 731 1 7631 763 731 1 0321 032 731 301731 301 430430 301 129301 129 172172 129 43129 43 8686 43 4343 43 0
D'o�u, PGCD(3 225 ; 731) =43.V�eri�ons :3 225 = 43� 75731 = 43�

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par la m�ethode des soustra
tions su

essives le PGCDde 3 225 et 731.a b a� b3 225 731 2 4942 494 731 1 7631 763 731 1 0321 032 731 301731 301 430430 301 129301 129 172172 129 43129 43 8686 43 4343 43 0
D'o�u, PGCD(3 225 ; 731) =43.V�eri�ons :3 225 = 43� 75731 = 43� 17

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideSommaire1 La division eu
lidienneD�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers2 Diviseurs 
ommuns �a deux nombresD�e�nitionNombre premiers entre eux3 M�ethode de re
her
he du PGCDM�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lide4 Appli
ationsSimpli�
ation de fra
tionsNombres premiers entre euxD. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lidePrin
ipeSi un nombre entier divise deux nombres, il divise �egalement lereste de leur division eu
lidienne.Dans 
ette m�ethode, on utilise un tableau �a trois 
olonnes
ontenant par ligne, de gau
he �a droite :� le plus grand nombre ;� le plus petit nombre ;� le reste de leur division eu
lidienne.Pour passer �a la ligne suivante, on 
ommen
e par pla
er dansl'ordre les deux derniers nombres de la ligne pr�e
�edente.Le dernier nombre non nul du tableau est le PGCD.D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par l'algorithme d'Eu
lide le PGCD de 3 225 et 731.

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par l'algorithme d'Eu
lide le PGCD de 3 225 et 731.a b r3 225 731

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par l'algorithme d'Eu
lide le PGCD de 3 225 et 731.a b r3 225 731 3 225 = 731� 4 + 301

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par l'algorithme d'Eu
lide le PGCD de 3 225 et 731.a b r3 225 731 301 3 225 = 731� 4 + 301

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par l'algorithme d'Eu
lide le PGCD de 3 225 et 731.a b r3 225 731 301 3 225 = 731� 4 + 301731

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par l'algorithme d'Eu
lide le PGCD de 3 225 et 731.a b r3 225 731 301 3 225 = 731� 4 + 301731 301

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par l'algorithme d'Eu
lide le PGCD de 3 225 et 731.a b r3 225 731 301 3 225 = 731� 4 + 301731 301 731 = 301 � 2 + 129

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par l'algorithme d'Eu
lide le PGCD de 3 225 et 731.a b r3 225 731 301 3 225 = 731� 4 + 301731 301 129 731 = 301 � 2 + 129

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par l'algorithme d'Eu
lide le PGCD de 3 225 et 731.a b r3 225 731 301 3 225 = 731� 4 + 301731 301 129 731 = 301 � 2 + 129301
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par l'algorithme d'Eu
lide le PGCD de 3 225 et 731.a b r3 225 731 301 3 225 = 731� 4 + 301731 301 129 731 = 301 � 2 + 129301 129
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par l'algorithme d'Eu
lide le PGCD de 3 225 et 731.a b r3 225 731 301 3 225 = 731� 4 + 301731 301 129 731 = 301 � 2 + 129301 129 301 = 129 � 2 + 43
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par l'algorithme d'Eu
lide le PGCD de 3 225 et 731.a b r3 225 731 301 3 225 = 731� 4 + 301731 301 129 731 = 301 � 2 + 129301 129 43 301 = 129 � 2 + 43
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par l'algorithme d'Eu
lide le PGCD de 3 225 et 731.a b r3 225 731 301 3 225 = 731� 4 + 301731 301 129 731 = 301 � 2 + 129301 129 43 301 = 129 � 2 + 43129
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par l'algorithme d'Eu
lide le PGCD de 3 225 et 731.a b r3 225 731 301 3 225 = 731� 4 + 301731 301 129 731 = 301 � 2 + 129301 129 43 301 = 129 � 2 + 43129 43
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par l'algorithme d'Eu
lide le PGCD de 3 225 et 731.a b r3 225 731 301 3 225 = 731� 4 + 301731 301 129 731 = 301 � 2 + 129301 129 43 301 = 129 � 2 + 43129 43 129 = 43� 3
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par l'algorithme d'Eu
lide le PGCD de 3 225 et 731.a b r3 225 731 301 3 225 = 731� 4 + 301731 301 129 731 = 301 � 2 + 129301 129 43 301 = 129 � 2 + 43129 43 0 129 = 43� 3
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par l'algorithme d'Eu
lide le PGCD de 3 225 et 731.a b r3 225 731 301 3 225 = 731� 4 + 301731 301 129 731 = 301 � 2 + 129301 129 43 301 = 129 � 2 + 43129 43 0 129 = 43� 3D'o�u, PGCD(3 225 ; 731) =
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par l'algorithme d'Eu
lide le PGCD de 3 225 et 731.a b r3 225 731 301 3 225 = 731� 4 + 301731 301 129 731 = 301 � 2 + 129301 129 43 301 = 129 � 2 + 43129 43 0 129 = 43� 3D'o�u, PGCD(3 225 ; 731) = 43.
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par l'algorithme d'Eu
lide le PGCD de 3 225 et 731.a b r3 225 731 301 3 225 = 731� 4 + 301731 301 129 731 = 301 � 2 + 129301 129 43 301 = 129 � 2 + 43129 43 0 129 = 43� 3D'o�u, PGCD(3 225 ; 731) = 43.V�eri�ons :
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par l'algorithme d'Eu
lide le PGCD de 3 225 et 731.a b r3 225 731 301 3 225 = 731� 4 + 301731 301 129 731 = 301 � 2 + 129301 129 43 301 = 129 � 2 + 43129 43 0 129 = 43� 3D'o�u, PGCD(3 225 ; 731) = 43.V�eri�ons :3 225 = 43�
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par l'algorithme d'Eu
lide le PGCD de 3 225 et 731.a b r3 225 731 301 3 225 = 731� 4 + 301731 301 129 731 = 301 � 2 + 129301 129 43 301 = 129 � 2 + 43129 43 0 129 = 43� 3D'o�u, PGCD(3 225 ; 731) = 43.V�eri�ons :3 225 = 43� 75
D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par l'algorithme d'Eu
lide le PGCD de 3 225 et 731.a b r3 225 731 301 3 225 = 731� 4 + 301731 301 129 731 = 301 � 2 + 129301 129 43 301 = 129 � 2 + 43129 43 0 129 = 43� 3D'o�u, PGCD(3 225 ; 731) = 43.V�eri�ons :3 225 = 43� 75731 = 43� D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations M�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lideCher
hons par l'algorithme d'Eu
lide le PGCD de 3 225 et 731.a b r3 225 731 301 3 225 = 731� 4 + 301731 301 129 731 = 301 � 2 + 129301 129 43 301 = 129 � 2 + 43129 43 0 129 = 43� 3D'o�u, PGCD(3 225 ; 731) = 43.V�eri�ons :3 225 = 43� 75731 = 43� 17 D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations Simpli�
ation de fra
tionsNombres premiers entre euxSommaire1 La division eu
lidienneD�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers2 Diviseurs 
ommuns �a deux nombresD�e�nitionNombre premiers entre eux3 M�ethode de re
her
he du PGCDM�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lide4 Appli
ationsSimpli�
ation de fra
tionsNombres premiers entre euxD. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations Simpli�
ation de fra
tionsNombres premiers entre eux
Enon
�eSimpli�er la fra
tion 8512 331 .

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations Simpli�
ation de fra
tionsNombres premiers entre eux
SolutionCher
hons par l'algorithme d'Eu
lide le PGCD de 2 331 et 851.

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations Simpli�
ation de fra
tionsNombres premiers entre eux
SolutionCher
hons par l'algorithme d'Eu
lide le PGCD de 2 331 et 851.a b r2 331 851 629 2 331 = 851� 2 + 629851 629 222 851 = 629 � 1 + 222629 222 185 629 = 222 � 2 + 185222 185 37 222 = 185 � 1 + 37185 37 0 185 = 37� 5

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations Simpli�
ation de fra
tionsNombres premiers entre eux
D'o�u, PGCD(2 331 ; 851) = 37.

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations Simpli�
ation de fra
tionsNombres premiers entre eux
D'o�u, PGCD(2 331 ; 851) = 37.V�eri�ons :2 331 = 37� 63851 = 37� 23

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations Simpli�
ation de fra
tionsNombres premiers entre eux
D'o�u, PGCD(2 331 ; 851) = 37.V�eri�ons :2 331 = 37� 63851 = 37� 23D'o�u la simpli�
ation :8512 331 = 37� 2337� 63 = 2363

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations Simpli�
ation de fra
tionsNombres premiers entre euxSommaire1 La division eu
lidienneD�e�nitionCrit�ere de divisibilit�eListe des diviseurs d'un nombreLes nombres premiers2 Diviseurs 
ommuns �a deux nombresD�e�nitionNombre premiers entre eux3 M�ethode de re
her
he du PGCDM�ethode des soustra
tions su

essivesAlgorithme d'Eu
lide4 Appli
ationsSimpli�
ation de fra
tionsNombres premiers entre euxD. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations Simpli�
ation de fra
tionsNombres premiers entre eux
Enon
�eMontrer que les nombres 972 et 1 073 sont premiers entre eux.

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations Simpli�
ation de fra
tionsNombres premiers entre euxSolutionCher
hons par l'algorithme d'Eu
lide le PGCD de 1 073 et 972.

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations Simpli�
ation de fra
tionsNombres premiers entre euxSolutionCher
hons par l'algorithme d'Eu
lide le PGCD de 1 073 et 972.a b r1 073 972 101 1 073 = 972� 1 + 101972 101 163 972 = 101 � 9 + 163163 101 62 163 = 101 � 1 + 62101 62 39 101 = 62� 1 + 3962 39 23 62 = 39� 1 + 2339 23 16 39 = 23� 1 + 1623 16 7 23 = 16� 1 + 716 7 2 16 = 7� 2 + 27 2 1 7 = 2� 3 + 12 1 0 2 = 1� 2D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations Simpli�
ation de fra
tionsNombres premiers entre eux
D'o�u, PGCD(1 073 ; 972) = 1.

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division eu
lidienneDiviseurs 
ommuns �a deux nombresM�ethode de re
her
he du PGCDAppli
ations Simpli�
ation de fra
tionsNombres premiers entre eux
D'o�u, PGCD(1 073 ; 972) = 1.Les nombres 1 073 et 972 sont alors premiers entre eux.

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE
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