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La division euclidienne Définition
Crite le divisibilité

irs d'un nombre
ombres premiers

La division euclidienne d’un entier a par un entier b donne deux
résultats :

e un quotient q ;

e un reste r.
Alors, a=bx g+ r.

alb Si le reste de la division est nul,
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La division euclidienne d’un entier a par un entier b donne deux
résultats :

e un quotient q ;
e un reste r.
Alors, a=bx g+ r.

alb Si le reste de la division est nul,

e b est un diviseur de a.
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La division euclidienne Définition
Crite ivisibilité

L iviseurs d'un nombre
Les nombres premiers

La division euclidienne d’un entier a par un entier b donne deux
résultats :

e un quotient q ;

e un reste r.
Alors, a=bx g+ r.

alb Si le reste de la division est nul,

e b est un diviseur de a.

e g est un multiple de b.
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Alors, 725 = 21 x 34 + 11.
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ombres premiers

7 2 5|12 1
Al 25 =21 4 +11.
6 3 3 ors, 725 X 34 +
9 5 ,
8 1 Le reste étant non nul,
1 1
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C d
in nombre
mbres premiers

§ 5 § ‘11 Alors, 725 = 21 x 34 + 11.

9 5 , '
Le reste étant non nul, 21 n’est

8 4 .

11 pas un diviseur de 725.
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Définition

5 4 8|3 6
4 4 4 3
1 0 8
1 0 8
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1 5 4 8|3 6 Alors, 1548 =
4 4 4 3
1 0 8
1 0 8
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La division euclidienne Définition

1 5 4 8|3 6 Alors, 1548 = 36 x 43.
4 4 4 3
1 0 8
1 0 8
0
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1 5 4 8|3 6 Alors, 1548 = 36 x 43.
1 4 4 4 3
1 0 8 Le reste étant nul,
1 0 8
0
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813 6 Alors, 1548 = 36 x 43.
4 3
8 Le reste étant nul,
8 36 est un diviseur de 1548.
0
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La division euclidienne

Un nombre entier est divisible par 2 s'il est pair, c'est-a-dire s'il se
termine par 0, 2, 4, 6 ou 8.
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Un nombre entier est divisible par 2 s'il est pair, c'est-a-dire s'il se
termine par 0, 2, 4, 6 ou 8.

Un nombre entier est divisible par 3 si la somme de ses chiffres est
divisible par 3.

Par exemple, 681 est divisible par 3 car 6 +8 + 1 = 15 (qui est
divisible par 3).
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ere de divisibilité

Li es diviseurs d'un nombre
Les nombres premiers

Un nombre entier est divisible par 2 s'il est pair, c'est-a-dire s'il se
termine par 0, 2, 4, 6 ou 8.

Un nombre entier est divisible par 3 si la somme de ses chiffres est
divisible par 3.

Par exemple, 681 est divisible par 3 car 6 +8 + 1 = 15 (qui est
divisible par 3).

Un nombre entier est divisible par 5 s'il se termine par 0 ou 5.
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La division euclidienne

d'un nombre

iers

Un nombre entier est divisible par 2 s'il est pair, c'est-a-dire s'il se
termine par 0, 2, 4, 6 ou 8.

Un nombre entier est divisible par 3 si la somme de ses chiffres est
divisible par 3.

Par exemple, 681 est divisible par 3 car 6 +8 + 1 = 15 (qui est
divisible par 3).

Un nombre entier est divisible par 5 s'il se termine par 0 ou 5.

Un nombre entier est divisible par 9 si la somme de ses chiffres est
divisible par 9.

Par exemple, 30546 est divisible par 9 car3+0+5+4+6 =18
(qui est divisible par 9).
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La division euclidienne

d'un nombre
iers

Un nombre entier est divisible par 2 s'il est pair, c'est-a-dire s'il se
termine par 0, 2, 4, 6 ou 8.

Un nombre entier est divisible par 3 si la somme de ses chiffres est
divisible par 3.

Par exemple, 681 est divisible par 3 car 6 +8 + 1 = 15 (qui est
divisible par 3).

Un nombre entier est divisible par 5 s'il se termine par 0 ou 5.

Un nombre entier est divisible par 9 si la somme de ses chiffres est
divisible par 9.

Par exemple, 30546 est divisible par 9 car3+0+5+4+6 =18
(qui est divisible par 9).

Un nombre entier est divisible par 10 s'il se termine par 0.
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Pour chercher la liste des diviseurs d’un nombre entier, on utilise
un tableau a deux colonnes :

e la premiere colonne commence par le nombre lui-méme (le
plus grand diviseur) ;

e la deuxieme colonne commence par le nombre 1 (le plus petit
diviseur).

En effet tout nombre est au moins divisible par 1 et par lui-méme.
Ensuite, on essaie de compléter la deuxieme colonne en cherchant
les diviseurs dans |'ordre croissant. On compléte alors la ligne de
maniére a ce que le produit des deux diviseurs de la ligne soit égal
au nombre étudié.
La recherche se termine quand le diviseur trouvé a déja été écrit
dans la colonne de gauche.
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Cherchons la liste des diviseurs de 24 :
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Cherchons la liste des diviseurs de 24 :

24 |1
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Cherchons la liste des diviseurs de 24 :

24 |1
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Cherchons la liste des diviseurs de 24 :

24 |1
12
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Cherchons la liste des diviseurs de 24 :

24 |1
12
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e de divisibilité

Liste des diviseurs d'un nombre
Les nombres premiers

Cherchons la liste des diviseurs de 24 :

24 |1
12
8 |3
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Cherchons la liste des diviseurs de 24 :

24
12
8
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Cherchons la liste des diviseurs de 24 :

24
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Cherchons la liste des diviseurs de 24 :

24 | 1
12 ]2 Les diviseurs de 24 sont :
8 |3
6 |4
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Cherchons la liste des diviseurs de 24 :

24 | 1
12 ]2 Les diviseurs de 24 sont :
8 |3 1,2,3,4,6,8, 12 et 24,
6 |4
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Cherchons la liste des diviseurs de 64 :

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



La division euclidienne nition
itere de divisibil

Liste des diviseurs d'un nombre
Les nombres premiers

Cherchons la liste des diviseurs de 64 :

64 | 1
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Cherchons la liste des diviseurs de 64 :

64 | 1
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Cherchons la liste des diviseurs de 64 :

64 | 1
32
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Cherchons la liste des diviseurs de 64 :

64 | 1
32
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Liste des diviseurs d'un nombre
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Cherchons la liste des diviseurs de 64 :

64 | 1
32
16 | 4
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e de divisibilité
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Cherchons la liste des diviseurs de 64 :

64
32
16
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Cherchons la liste des diviseurs de 64 :

64

32
16
8
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Cherchons la liste des diviseurs de 64 :

64

32
16
8

Les diviseurs de 64 sont :
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Cherchons la liste des diviseurs de 64 :

64 | 1
3212 Les diviseurs de 64 sont :
16 | 4 1,2, 4,8, 16, 32 et 64.
8 |8
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List seurs d'un nombre
Les nombres premiers

Un nombre est premier s'il n'est divisible que par 1 et par lui-méme.
Ainsi, 11 est premier mais pas 10 car 10 = 2 x b.
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Voici, la liste des nombres entiers inférieurs 3 50 :

2 |3 5 7
11 13 17 19
23 29
31 37
41 43 47
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Diviseurs communs 3 deux nombres Définition

Nombre premiers entre eux

Un nombre entier est un diviseur commun a deux nombres entiers
a et b s'il divise a la fois a et b.
Ainsi, 1 est diviseur commun a tout couple de nombres.
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Diviseurs communs 3 deux nombres Définition

Nombre premiers entre eux

Un nombre entier est un diviseur commun a deux nombres entiers
a et bs'il divise a la fois a et b.

Ainsi, 1 est diviseur commun a tout couple de nombres.

Parmi la liste des diviseurs commun a a et b, on s'intéressera en
particulier au plus grand d’entre eux : le Plus Grand Commun
Diviseur noté PGCD(a; b).
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Diviseurs communs 3 deux nombres Définition

Nombre premiers entre eux

Cherchons la liste des diviseurs communs a 36 et 48 :
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Diviseurs communs 3 deux nombres Définition

Nombre premiers entre eux

Cherchons la liste des diviseurs communs a 36 et 48 :

36
18
12
9
6
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Diviseurs communs 3 deux nombres Définition

Nombre premiers entre eux

Cherchons la liste des diviseurs communs a 36 et 48 :

36 |1 48 | 1
18] 2 24 | 2
121 3 16 | 3
9 |4 12 | 4
6 |6 8 | 6
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Diviseurs communs 3 deux nombres Définition

Nombre premiers entre eux

Cherchons la liste des diviseurs communs a 36 et 48 :

36 |1 48 | 1
18 | 2 24 | 2
12 | 3 16 | 3
9 4 12 | 4
6 6 8 6
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Diviseurs communs 3 deux nombres Définition

Nombre premiers entre eux

Cherchons la liste des diviseurs communs a 36 et 48 :

36 1 48 1

18 2 24 2 Les diviseurs communs a 36 et
12 3 16 3 48 sont :

9 4 12 | 4

6 6 8 6
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Diviseurs communs 3 deux nombres Définition

Nombre premiers entre eux

Cherchons la liste des diviseurs communs a 36 et 48 :

36 1 48 1

18 | 2 24 | 2 Les diviseurs communs a 36 et
12 3 16 3 48 sont :

9 4 12 4 1,2, 3,4, 6et12.

6 6 8 6
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Diviseurs communs a deux nombres Définition

Nombre premiers entre eux

Deux nombres entiers a et b sont premiers entre eux si leur seul
diviseur commun est 1, c'est-a-dire :
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Diviseurs communs a deux nombres Définition

Nombre premiers entre eux

Deux nombres entiers a et b sont premiers entre eux si leur seul
diviseur commun est 1, c'est-a-dire :

PGCD(a; b) = 1.
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Diviseurs communs a deux nombres Définition

Nombre premiers entre eux

Montrons que 45 et 28 sont premiers entre eux :

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Diviseurs communs a deux nombres Définition

Nombre premiers entre eux

Montrons que 45 et 28 sont premiers entre eux :

45 | 1
15
9 (5
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Nombre premiers entre eux

Montrons que 45 et 28 sont premiers entre eux :

45 | 1 28 |1
15 |3 14
9 (5 7|4
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Diviseurs communs a deux nombres Définition

Nombre premiers entre eux

Montrons que 45 et 28 sont premiers entre eux :

45 | 1 28 |1
15| 3 14
9 |5 7| 4
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Diviseurs communs a deux nombres Définition

Nombre premiers entre eux

Montrons que 45 et 28 sont premiers entre eux :

Le seul diviseur commun a 45

45 | 11 28 | 1

15| 3 14 et 28 est 1 :

9 | 5 71 4 45 et 28 sont premiers entre
eux.
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Méthode des soustractions successives
Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide
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Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Principe
Si un nombre entier divise deux nombres, il divise également leur
différence.
Dans cette méthode, on utilise un tableau a trois colonnes
contenant par ligne, de gauche a droite :

e |e plus grand nombre ;

e le plus petit nombre ;

e leur différence.
Pour passer a la ligne suivante, on commence par placer dans

I'ordre les deux derniers nombres de la ligne précédente.
Le dernier nombre non nul du tableau est le PGCD.
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Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par la méthode des soustractions successives le PGCD
de 3225 et 731.
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Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par la méthode des soustractions successives le PGCD
de 3225 et 731.

a b |a—0»b

3225 | 731
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Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par la méthode des soustractions successives le PGCD
de 3225 et 731.

a b |a—0»b

3225 | 731 | 2494
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Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par la méthode des soustractions successives le PGCD
de 3225 et 731.
a b |a—0»b
3225 | 731 | 2494
2494 | 731
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ctions successives

Méthode de recherche du PGCD

Cherchons par la méthode des soustractions successives le PGCD
de 3225 et 731.
a b |a—0»b
3225 | 731 | 2494
2494 | 731 | 1763
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Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par la méthode des soustractions successives le PGCD
de 3225 et 731.

a b |a—0»b
3225 | 731 | 2494
2494 | 731 | 1763
1763 | 731
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Méthode des soustractions successives
Algorithme d'Euclide

Méthode de recherche du PGCD

Cherchons par la méthode des soustractions successives le PGCD
de 3225 et 731.

a b |a—0»b
3225 | 731 | 2494
2494 | 731 | 1763
1763 | 731 | 1032
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Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par la méthode des soustractions successives le PGCD
de 3225 et 731.

a b |a—0»b
3225 | 731 | 2494
2494 | 731 | 1763
1763 | 731 | 1032
1032 | 731
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Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par la méthode des soustractions successives le PGCD
de 3225 et 731.

a b |a—0»b
3225 | 731 | 2494
2494 | 731 | 1763
1763 | 731 | 1032
1032 | 731 | 301
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Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par la méthode des soustractions successives le PGCD
de 3225 et 731.

a b |a—0»b
3225 | 731 | 2494
2494 | 731 | 1763
1763 | 731 | 1032
1032 | 731 | 301
731 | 301
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Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par la méthode des soustractions successives le PGCD
de 3225 et 731.

a b |a—0»b
3225 | 731 | 2494
2494 | 731 | 1763
1763 | 731 | 1032
1032 | 731 | 301
731 | 301 | 430
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Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par la méthode des soustractions successives le PGCD
de 3225 et 731.

a b |a—0»b
3225 | 731 | 2494
2494 | 731 | 1763
1763 | 731 | 1032
1032 | 731 | 301
731 | 301 | 430
430 | 301
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Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par la méthode des soustractions successives le PGCD
de 3225 et 731.

a b |a—0»b
3225 | 731 | 2494
2494 | 731 | 1763
1763 | 731 | 1032
1032 | 731 | 301
731 | 301 | 430
430 | 301 | 129
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Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par la méthode des soustractions successives le PGCD
de 3225 et 731.
a b |a—0»b
3225 | 731 | 2494
2494 | 731 | 1763
1763 | 731 | 1032
1032 | 731 | 301
731 | 301 | 430
430 | 301 | 129
301 | 129

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par la méthode des soustractions successives le PGCD
de 3225 et 731.
a b |a—0»b
3225 | 731 | 2494
2494 | 731 | 1763
1763 | 731 | 1032
1032 | 731 | 301
731 | 301 | 430
430 | 301 | 129
301 | 129 | 172

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par la méthode des soustractions successives le PGCD
de 3225 et 731.

a b |a—0»b
3225 | 731 | 2494
2494 | 731 | 1763
1763 | 731 | 1032
1032 | 731 | 301
731 | 301 | 430
430 | 301 | 129
301 | 129 | 172
172 | 129

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par la méthode des soustractions successives le PGCD
de 3225 et 731.

a b |a—0»b
3225 | 731 | 2494
2494 | 731 | 1763
1763 | 731 | 1032
1032 | 731 | 301
731 | 301 | 430
430 | 301 | 129
301 | 129 | 172
172 | 129 | 43

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par la méthode des soustractions successives le PGCD
de 3225 et 731.

a b |a—0»b
3225 | 731 | 2494
2494 | 731 | 1763
1763 | 731 | 1032
1032 | 731 | 301
731 | 301 | 430
430 | 301 | 129
301 | 129 | 172
172 | 129 | 43
129 | 43

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par la méthode des soustractions successives le PGCD
de 3225 et 731.

a b |a—0»b
3225 | 731 | 2494
2494 | 731 | 1763
1763 | 731 | 1032
1032 | 731 | 301
731 | 301 | 430
430 | 301 | 129
301 | 129 | 172
172 | 129 | 43
129 | 43 86

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par la méthode des soustractions successives le PGCD
de 3225 et 731.

a b |a—0»b
3225 | 731 | 2494
2494 | 731 | 1763
1763 | 731 | 1032
1032 | 731 | 301
731 | 301 | 430
430 | 301 | 129
301 | 129 | 172
172 | 129 | 43
129 | 43 86

86 43

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par la méthode des soustractions successives le PGCD
de 3225 et 731.

a b |a—0»b
3225 | 731 | 2494
2494 | 731 | 1763
1763 | 731 | 1032
1032 | 731 | 301

731 | 301 | 430
430 | 301 | 129
301 | 129 | 172
172 | 129 | 43
129 | 43 86
86 43 43

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par la méthode des soustractions successives le PGCD
de 3225 et 731.

a b |a—0»b
3225 | 731 | 2494
2494 | 731 | 1763
1763 | 731 | 1032
1032 | 731 | 301
731 | 301 | 430
430 | 301 | 129
301 | 129 | 172
172 | 129 | 43

129 | 43 86
86 43 43
43 43

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par la méthode des soustractions successives le PGCD
de 3225 et 731.

a b |a—0»b
3225 | 731 | 2494
2494 | 731 | 1763
1763 | 731 | 1032
1032 | 731 | 301
731 | 301 | 430
430 | 301 | 129
301 | 129 | 172
172 | 129 | 43

129 | 43 86
86 43 43
43 43 0

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par la méthode des soustractions successives le PGCD
de 3225 et 731.

a b |a—0»b
3225 | 731 | 2494
2494 | 731 | 1763
1763 | 731 | 1032 Do, PGCD(3225 ; 731) =
1032 | 731 | 301
731 | 301 | 430
430 | 301 | 129
301 | 129 | 172
172 | 129 | 43

129 | 43 86
86 43 43
43 43 0

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par la méthode des soustractions successives le PGCD
de 3225 et 731.

a b |a—0»b
3225 | 731 | 2494
2494 | 731 | 1763
1763 | 731 | 1032 Do, PGCD(3225 ; 731) =
1032 | 731 | 301 43.

731 | 301 | 430
430 | 301 | 129
301 | 129 | 172
172 | 129 | 43

129 | 43 86
86 43 43
43 43 0

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par la méthode des soustractions successives le PGCD
de 3225 et 731.
a b |a—0»b
3225 | 731 | 2494
2494 | 731 | 1763

1763 | 731 | 1032 Do, PGCD(3225 ; 731) =
1032 | 731 | 301 43.
731 | 301 | 430 Vérifions :

430 | 301 | 129
301 | 129 | 172
172 | 129 43

129 | 43 86
86 43 43
43 43 0

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par la méthode des soustractions successives le PGCD
de 3225 et 731.
a b |a—0»b
3225 | 731 | 2494
2494 | 731 | 1763

1763 | 731 | 1032 Do, PGCD(3225 ; 731) =
1032 | 731 | 301 43.

731 | 301 | 430 Vérifions :

430 | 301 | 129 3225 =43 x

301 | 129 | 172
172 | 129 43

129 | 43 86
86 43 43
43 43 0

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par la méthode des soustractions successives le PGCD
de 3225 et 731.
a b |a—0»b
3225 | 731 | 2494
2494 | 731 | 1763

1763 | 731 | 1032 Do, PGCD(3225 ; 731) =
1032 | 731 | 301 43.

731 | 301 | 430 Vérifions :

430 | 301 | 129 3225 =43 x 75

301 | 129 | 172
172 | 129 43

129 | 43 86
86 43 43
43 43 0

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par la méthode des soustractions successives le PGCD
de 3225 et 731.

a b |a—0b
3225 | 731 | 2494
2494 | 731 | 1763
1763 | 731 | 1032 Do, PGCD(3225 ; 731) =
1032 | 731 | 301 43.
731 | 301 | 430 Vérifions :
430 | 301 | 129 3225 =43 x 75
301 | 129 | 172 731 =43 x
172 | 129 43
129 43 86
86 43 43
43 43 0

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par la méthode des soustractions successives le PGCD
de 3225 et 731.

a b |a—0b
3225 | 731 | 2494
2494 | 731 | 1763
1763 | 731 | 1032 Do, PGCD(3225 ; 731) =
1032 | 731 | 301 43.

731 | 301 | 430 Vérifions :

430 | 301 | 129 3225 =43 x 75
301 | 129 | 172 731 =43 x 17
172 | 129 43

129 43 86

86 43 43

43 43 0

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE
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Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Principe
Si un nombre entier divise deux nombres, il divise également le
reste de leur division euclidienne.
Dans cette méthode, on utilise un tableau a trois colonnes
contenant par ligne, de gauche a droite :

e |e plus grand nombre ;

e le plus petit nombre ;

e |e reste de leur division euclidienne.
Pour passer a la ligne suivante, on commence par placer dans
I'ordre les deux derniers nombres de la ligne précédente.
Le dernier nombre non nul du tableau est le PGCD.

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE
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Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par I'algorithme d’Euclide le PGCD de 3225 et 731.

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par I'algorithme d’Euclide le PGCD de 3225 et 731.

a b r
3225 | 731

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par I'algorithme d’Euclide le PGCD de 3225 et 731.

a b r
3225 | 731 3225 =731 x 4+ 301

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode des soustractions successives

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par I'algorithme d’Euclide le PGCD de 3225 et 731.

a b r
3225 | 731 | 301 | 3225 =731 x4+ 301

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode des soustractions succ

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par I'algorithme d’Euclide le PGCD de 3225 et 731.

a b r
3225 | 731 | 301 | 3225 =731 x4+ 301
731

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode des soustractions succ

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par I'algorithme d’Euclide le PGCD de 3225 et 731.

a b r
3225 | 731 | 301 | 3225 =731 x4+ 301
731 | 301

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode des soustractions succ

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par I'algorithme d’Euclide le PGCD de 3225 et 731.

a b r
3225 | 731 | 301 | 3225 =731 x4+ 301
731 | 301 731 =301 x2+129

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode des soustractions succ

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par I'algorithme d’Euclide le PGCD de 3225 et 731.

a b r
3225 | 731 | 301 | 3225 =731 x4+ 301
731 | 301|129 | 731 =301 x 2+129

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode des soustractions succ

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par I'algorithme d’Euclide le PGCD de 3225 et 731.

a b r
3225 | 731 | 301 | 3225 =731 x4+ 301
731 | 301|129 | 731 =301 x 2+129
301

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode des soustractions succ

Méthode de recherche du PGCD Algorithme d'Euclide

Cherchons par I'algorithme d’Euclide le PGCD de 3225 et 731.

a b r
3225 | 731 | 301 | 3225 =731 x4+ 301
731 | 301|129 | 731 =301 x 2+129
301 | 129

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode de recherche du PGCD

Cherchons par I'algorithme d’Euclide le PGCD de 3225 et 731.

a b r
3225 | 731 | 301
731 | 301 | 129
301 | 129

3225 =731 x4+ 301
731 =301 x 24129
301 =129 x 2443

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode de recherche du PGCD

Cherchons par I'algorithme d’Euclide le PGCD de 3225 et 731.

a b r
3225 | 731 | 301
731 | 301 | 129
301 | 129 | 43

3225 =731 x4+ 301
731 =301 x 24129
301 =129 x 2443

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode de recherche du PGCD

Cherchons par I'algorithme d’Euclide le PGCD de 3225 et 731.

a b r
3225 | 731 | 301
731 | 301 | 129
301 | 129 | 43
129

3225 =731 x4+ 301
731 =301 x 24129
301 =129 x 2443

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode de recherche du PGCD

Cherchons par I'algorithme d’Euclide le PGCD de 3225 et 731.

a b r
3225 | 731 | 301
731 | 301 | 129
301 | 129 | 43
129 | 43

3225 =731 x4+ 301
731 =301 x 24129
301 =129 x 2443

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode de recherche du PGCD

Cherchons par I'algorithme d’Euclide le PGCD de 3225 et 731.

a b r
3225 | 731 | 301
731 | 301 | 129
301 | 129 | 43
129 | 43

3225 =731 x4+ 301
731 =301 x 24129
301 =129 x 2443
129 =43 x 3

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode de recherche du PGCD

Cherchons par I'algorithme d’Euclide le PGCD de 3225 et 731.

a b r
3225 | 731 | 301
731 | 301 | 129
301 | 129 | 43
129 | 43 0

3225 =731 x4+ 301
731 =301 x 24129
301 =129 x 2443
129 =43 x 3

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode de recherche du PGCD

Cherchons par I'algorithme d’Euclide le PGCD de 3225 et 731.

a b r
3225 | 731 | 301
731 | 301 | 129
301 | 129 | 43
129 | 43 0

3225 =731 x4+ 301
731 =301 x 24129
301 =129 x 2443
129 =43 x 3

D'oli, PGCD(3225 ; 731) =

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode de recherche du PGCD

Cherchons par I'algorithme d’Euclide le PGCD de 3225 et 731.

a b r
3225 | 731 | 301
731 | 301 | 129
301 | 129 | 43
129 | 43 0

3225 =731 x4+ 301
731 =301 x 24129
301 =129 x 2443
129 =43 x 3

D'oli, PGCD(3225 ; 731) = 43.

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode de recherche du PGCD

Cherchons par I'algorithme d’Euclide le PGCD de 3225 et 731.

a b r
3225 | 731 | 301
731 | 301 | 129
301 | 129 | 43
129 | 43 0

3225 =731 x4+ 301
731 =301 x 24129
301 =129 x 2443
129 =43 x 3

D’ou, PGCD(3225 ; 731) = 43.
Vérifions :

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode de recherche du PGCD

Cherchons par I'algorithme d’Euclide le PGCD de 3225 et 731.

a b r
3225 | 731 | 301
731 | 301 | 129
301 | 129 | 43
129 | 43 0

3225 =731 x4+ 301
731 =301 x 24129
301 =129 x 2443
129 =43 x 3

D’ou, PGCD(3225 ; 731) = 43.
Vérifions :

3225 =43 x

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode de recherche du PGCD

Cherchons par I'algorithme d’Euclide le PGCD de 3225 et 731.

a b r
3225 | 731 | 301
731 | 301 | 129
301 | 129 | 43
129 | 43 0

3225 =731 x4+ 301
731 =301 x 24129
301 =129 x 2443
129 =43 x 3

D’ou, PGCD(3225 ; 731) = 43.
Vérifions :
3225 =43 x 75

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode de recherche du PGCD

Cherchons par I'algorithme d’Euclide le PGCD de 3225 et 731.

a b r
3225 | 731 | 301 | 3225 =731 x 4 + 301
731 | 301 | 129 | 731 =301 x 2+ 129
301 | 129 | 43 | 301 =129 x 2+ 43
129 | 43 0 [120=43x3

D’ou, PGCD(3225 ; 731) = 43.
Vérifions :

3225 =43 x 75

731 =43 x

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Méthode de recherche du PGCD

Cherchons par I'algorithme d’Euclide le PGCD de 3225 et 731.

a b r
3225 | 731 | 301 | 3225 =731 x 4 + 301
731 | 301 | 129 | 731 =301 x 2+ 129
301 | 129 | 43 | 301 =129 x 2+ 43
129 | 43 0 [120=43x3

D’ou, PGCD(3225 ; 731) = 43.
Vérifions :

3225 =43 x 75

731 =43 x 17

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Simplification de fractions
Nombres premiers entre eux
Applications

Sommaire

e Applications
@ Simplification de fractions
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Simplification de fractions

Nombres premiers entre eux
Applications

Enoncé

L . 85
Simplifier la fraction PECR

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Simplification de fractions

Nombres premiers entre eux

Applications

Solution _ _
Cherchons par I'algorithme d'Euclide le PGCD de 2331 et 851.

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Simplification de fractions

Nombres premiers entre eux
Applications

Solution _ _
Cherchons par I'algorithme d'Euclide le PGCD de 2331 et 851.

2331 | 851 | 629 | 2331 =851 x 2 + 629
851 | 629 | 222 | 851 =629 x 1 4 222
629 | 222 | 185 | 629 =222 x 24185
222 | 185 | 37 | 222 =185x1+37
185 | 37 0 | 185=37x5

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Simplification de fractions

Nombres premiers entre eux

Applications

D'ot, PGCD(2331 ; 851) = 37.

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Simplification de frac

Nombres premiers en
Applications

D'ot, PGCD(2331 ; 851) = 37.

Vérifions :
2331 = 37 x 63
851 = 37 x 23

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Simplification de frac

Nombres premiers en
Applications

D'ot, PGCD(2331 ; 851) = 37.

Vérifions :
2331 = 37 x 63
851 = 37 x 23

D’ou la simplification :
851 37 x23 23
2331 37x63 63

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Simplification de fractions
Nombres premiers entre eux
Applications

Sommaire

e Applications

@ Nombres premiers entre eux

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Simplification de fractions

Nombres premiers entre eux
Applications

Enoncé
Montrer que les nombres 972 et 1073 sont premiers entre eux.

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Simplification de fractions

Nombres premiers entre eux

Applications

Solution
Cherchons par I'algorithme d'Euclide le PGCD de 1073 et 972.

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Simplification de fractions

Nombres premiers entre eux

Applications

Solution

Cherchons par I'algorithme d'Euclide le PGCD de 1073 et 972.

a b r
1073 | 972 | 101 | 1073 =972 x 1 + 101
972 | 101 | 163 | 972 =101 x 9+ 163
163 | 101 | 62 | 163 =101 x 1+ 62
101 62 39 | 101 =62 x1+ 39
62 30 | 23 | 62=39x1+23
39 23 | 16 | 39=23x1+16
23 16 7 |23=16x1+7

16 7 2 |16=7x2+2
7 2 1 | 7=2x3+1
2 1 0 |[2=1x2

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Simplification de fractions

Nombres premiers entre eux
Applications

D'oli, PGCD(1073 ; 972) = 1.

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE



Simplification de fractions

Nombres premiers entre eux

Applications

D'oli, PGCD(1073 ; 972) = 1.

Les nombres 1073 et 972 sont alors premiers entre eux.

D. LE FUR L'ARITHMETIQUE
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